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EIZATQIrH ETHN TOITIOAOTI'IA
30 purradio aoxhoewy

1) Eotw (X, p), (Y,d) 8o pepxol xdpot xau f,g: X = Y blo guvexelc ouvapthoei.
a) Aeilre 61 10 ovoro F = {r € X : f(r) = g(r)} ebvn xheo1é unootvoro tou X. Na Bdoere

b0 Buagopetixés anodeilew. H npdtn anédedn va yiver pe yphon axohouddv. H delTepn anddeitn
va yiver arodeviovTag 6Tt To ouurifipwua Tou F elvan avoixté otvolo.
B) Av D eivan éva ruxvé urooivodo tou X wote f(z) = g(x) yia xdde z € D, BelZte 6 f = g.

2) Eotw (X, p) uetpinds xpog xan (Zn)neN, (Un)nen Buo Baoixéc axoloudies oto X. Nua delfere
6T 7 cxohoudla mparypaTixdv apUBUGY (0(Tn, Yn))neN Elva ouyxAivouoa.

3) Eotw (Tn)nen it Baoveh axoloudia oe éva HeTpXd xdpo (X, p) oTE TO OUVOIO
{zn : n € N} twv épwv ¢ va pny ebvan s eioté. No Selfete 6m undpyel z € X dote T, D z.

4) Adote napdderypa pag pdivoucas moroudiac (Fn)neN xAeloT@v unoouvéiwy tou R doTe
N Fn=0.

n=1

5) Awote nepddelypa wog gdivoucas ccoroudiag (Frn)neN ¥Aelot@v utocuvélwy Tou Q Me
o0
diam(F,) — 0, wote () F, = 0.

n=1

6) Eotw (X, p) petpuede xdbpog xau G C X. Na Sewybel 6T o axdhouda efvor 1ood0voa.
(1) To G eiven avoutd unocivoro tou X.
(ii) Trdpyer éva avoxtd unoouvoro V tou R xou f : X — R ouveyrc dote G = F~1(V).

7) Botw (X, p) évag mifeng petpinds xopos.
a) Av f : X — X elvan e ouvdpmon ouotoldg, xan g : X — X wa ouvdptnon dote va oy VEL
Jog=go f va Beifete 6T undpyel povodixé z € X wote f(z) =z = g(x).
B) Av f: X — X elvu a ouvdptnon xau k € N dote n f* (6nou f¥ = fofo-- 0 f) va ebvan
ouvdpTtnoT ouatolg, va dellete 6T undpyer povadixbd = € X dote f(z) = z.

16 - B, ava=-1y

. R2 _
8) Opifouue d : R” — R pe d((a,ﬂ),(%tf)) {|ﬂ|+ —al+l, avasq.
a) Aeifte 6 n d efva petpuc oo RZ.
B) Adote pa yewpetpux epunvela (x&vovtag oxrua) Tng petpixrc d.
Y) Av z,y € R va deifete 61 n axohoudla (z,y+ 2 ) elvan mévia suyrivouoa wxohoudia aTov (R?,d).
8) Av z,y € R va eZetdoete néte n axohoudia (z + 1,y) elvon ouyxhivouoa axohoudia otov (R?, d)
[Trédekn: Na Saywploete 1 nepintdoeis y = 0 xon y # 0.]
€) Aeilte 6T n ouvdptnon g : (R%,d) = (R?,d) pe g(z,y) = (y,x) Bev elvan ouvexfic [Trédedn:
Xenowonomote T apyl) TG HETOPOPAS Xt Ta TponYoUpeva 500 EpwThuaTal
07) AV (Zn,Yn)neN Ebvan pia axolovdia oo R? xau (z,y) € R?, delEe 6u (Znyyn) LY (z,y) av xau
Hévo av (....) Zuurhnpdate xau anodelfte Tnv mapandvew tpdtaoy. (Xeewdletan ndd Sxywpiouds Twv
TEPRTOOEWY Y = 0 xoun y # 0. Ba g Sodel oV T8EN apydrepa N wxpPric ouumiipwaon).
{) AefZre 6T ot npoPoréc P,Q : (R? d) = R pe P(z,y) = z xan Q(z,y) = y etvar ouveyelc (uropelte
va ypnoyonoioete Tov yopaxtneopéd mov da €xel devydel oto mponyoluevo epdTnua Xxa TV apx™

TIK HETAPOPAc). ) .
n) Av p efvos 7 emdeldea petpua oo R? va efetdoete av n rautotxd ouvdptnon I : (R?, d) = (R?, p)
eiva ouveyric xm av n Tautotud| ouvdptnon J : (R?, p) = (R?, d) elvan ouveyric.
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